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Approximációelmélet 

 

1. Az approximációelmélet alaptételei:  Weierstrass első- és második approximációs 

tétele, ezek egymással való kapcsolata.  

 

2. Az approximációelmélet alapvető kérdései normált terekben. Approximáció Banach- 

és Hilbert-terekben: a legjobb közelítés létezése, egyértelműsége és meghatározása. A 

Fourier-projekció minimumtulajdonsága. 

 

3. Függvényterek. Folytonos függvények terei. Integrálható függvények terei. Súlyozott 

függvényterek. A legjobban közelítő elem létezése és egyértelműsége ezekben a terekben.  

 

4. Csebisev approximáció: Csebisev alternációs tételei. A Csebisev-polinomok 

származtatása, alapvető tulajdonságaik.  

 

5. Folytonossági és simasági modulusok a  C2π és az Lp
2π  függvényterekben. Az 

approximáció direkt- vagy Jakson-típusú tételei. Fordított- vagy Bernstein-típusú tételek.  

 

6. Approximáció algebrai polinomokkal. A közelítés nagyságrendje a Bernstein-

polinomokkal. A szaturáció problémája. 

 

7. Trigonometrikus Fourier-sor részletösszegeinek  approximációs tulajdonságai. 

Trigonometrikus Fourier-sorok szummációi. Az egyenletes konvergenciára vonatkozó 

Natanszon-Zsuk tétel. Klasszikus eljárások. Az általános szummációs eljárások 

konvergenciájának nagyságrendje. 

 

8. Egyenletesen konvergens algebrai polinomsorozatok konstrukciói. Ortogonális 

polinomsorozatok, klasszikus ortogonális polinomok. Ortogonális polinomrendszer 

szerinti Fourier-sor szummációi.   

 

9. Interpoláció trigonometrikus és algebrai polinomokkal. A Lagrange-, Hermite- és 

Hermite-Fejér interpoláció. Az interpolációs eljárások konvergenciája, a Lebesgue-

függvény szerepe. 
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